Невласний інтеграл.
Ми розглядали визначений інтеграл, для обмеженої неперервної на скінченному відрізку 
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, (можливі точки розриви тільки першого роду) 
[image: image3.wmf](

)

b

a

fxdx

ò

.

Розглянемо інтеграл від неперервної функції на нескінченному інтервалі: 
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 -- невласний інтеграл першого роду. Якщо границя існує інтеграл називається збіжним, не існує або нескінченність, тоді інтеграл називається розбіжним.
Якщо відрізок інтегрування скінченний, а функція має розрив на відрізку другого роду(тобто існує 
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функція необмежена) 
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-- невласний інтеграл другого роду. Якщо границя існує інтеграл називається збіжним, не існує або нескінченність, тоді інтеграл називається розбіжним.
Геом. Зміст. Якщо невласні інтеграли збіжні, то вони відповідають площам під нескінченними криволінійними трапеціями або 
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1. Обчислити площу нескінченної криволінійної трапеції обеженої 
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2. Обчислити площу фігури обмеженої кривою 
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3. 
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Важливу роль у збіжності інтегралів відіграють інтеграли 
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Формула Ньютона- Лейбніца. 
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Формула інтегрування частинами така ж як і для визначеного інтеграла.
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Аналогічно як в інтегралі Рімана вносимо під знак диференціала і робимо заміну.
EX.
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Головне значення невласного інтеграла.

Нехай  потрібно обчислити такий інтеграл
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ми отримали що він розбіжний якщо будемо рахувати за означенням 
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 невизначена границя.

Вводиться поняття головного значення інтеграла, коли особлива точка вирізається симетричним відрізком, наприклад для цього інтегралу: 
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Означення. Головне значення невласного інтеграла 
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Ex.
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Ознаки збіжності невласних інтегралів.

Часто нам не потрібне точне значення інтеграла а достатньо знати чи збігається він, чи розбігається і для цього у нас є деякі ознаки збіжності інтегралів.

Нехай функція знакостала, наприклад додатня.
ОзНака порівняння. 1)Нехай 
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2) Нехай 
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3) Нехай 
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Для знакозмінних функцій поняття збіжності розділяється на умовну і абсолютну збіжність.

Означення. Невласний інтеграл 
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 називається абсолютно збіжним, якщо збігається інтеграл
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Умовну збіжність ми досліджуємо за допомогою ознаки Діріхле, ознаки Абелля.

Наведемо ознаку Діріхле. 
[image: image51.wmf][

]

,;

fgCa

Î¥

 і задовольняють умовам: 1) 
[image: image52.wmf]g

спадна і 
[image: image53.wmf](

)

lim0

x

gx

®¥

=

;

2) 
[image: image54.wmf](

)

0:.

A

a

AaCfxdxC

">$><

ò

 Тоді 
[image: image55.wmf](

)

(

)

a

fxgxdx

¥

ò

збігається.
EX. 
[image: image56.wmf]2

0

sin

x

dx

x

¥

ò

,
[image: image57.wmf]0

sin

x

dx

x

¥

ò

.
Зауважимо зб.і.+зб.і.=зб.і.
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